
 
 

 

 

Zadanie 3. (6 pkt) 

Wyznacz wszystkie wartości parametru 𝑚, dla których równanie (𝑚2 − 𝑚)𝑥2 − 𝑥 + 1 = 0 ma dwa różne rozwiązania 

rzeczywiste 𝑥1, 𝑥2 takie, że 
1

𝑥1+𝑥2
≤

𝑚

3
≤

1

𝑥1
+

1

𝑥2
. 

 

ROZWIĄZANIE: 

 

{

1°  𝑚2 − 𝑚 ≠ 0                     
2°     ∆> 0                                

3° 
1

𝑥1 + 𝑥2
≤

𝑚

3
≤

1

𝑥1
+

1

𝑥2
 
 

 

1°   𝑚(𝑚 − 1) ≠ 0 

       𝑚 ≠ 0, 𝑚 ≠ 1 

 

2°    ∆= 1 − 4(𝑚2 − 𝑚) = 1 − 4𝑚2 + 4𝑚 = −4𝑚2 + 4𝑚 + 1 

−4𝑚2 + 4𝑚 + 1 > 0 

∆𝑚= 16 + 16 = 32 

√∆𝑚= √32 = 4√2 

𝑚1,2 =
−4 ± 4√2

−8
=

1 ± √2

2
 

 

 𝑚 ∈ (
1−√2

2
;

1+√2

2
) 

 

 

 



 
 

 

 

 

3°   
1

𝑥1 + 𝑥2
≤

𝑚

3
                     i                    

𝑚

3
≤

1

𝑥1
+

1

𝑥2
 

1

1
𝑚2 − 𝑚

≤
𝑚

3
 𝑚

3
≤

𝑥2 + 𝑥1

𝑥1𝑥2
 

𝑚2 − 𝑚 ≤
𝑚

3
  | ⋅ 3 

𝑚

3
≤

1
𝑚2 − 𝑚

1
𝑚2 − 𝑚

 

3𝑚2 − 4𝑚 ≤ 0  

𝑚(3𝑚 − 4) ≤ 0 
𝑚

3
≤ 1   | ⋅ 3 

𝑚 = 0        𝑚 =
4

3
= 1

1

3
 𝑚 ≤ 3 

 

 

                                  𝑚 ∈ 〈0; 1
1

3
〉 

 

 

1° ∩ 2° ∩ 3°    

 

                                            𝑚 ∈ (0; 1) ∪ (1;
1+√2

2
) 

 

 

Odp. 𝑚 ∈ (0; 1) ∪ (1;
1+√2

2
) 


