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Zadanie 15. (6 pkt)

Suma wszystkich czterech wspétczynnikéw wielomianu W (x) = x3 + ax? + bx + ¢ jest réwna 0. Trzy pierwiastki
tego wielomianu tworzg cigg arytmetyczny o réznicy réwnej 3. Oblicz wspoétczynniki a, b i c. Rozwaz wszystkie
mozliwe przypadki.

ROZWIAZANIE:

l1+a+b+c=0

X1 =D
X, =p+3
X3 =p+6

Zapisujemy W (x) w postaci iloczynowej:

W) =x-—x)x—-x)x-x3)=x-p)x-p-3)x—p—16) =
=(x—p)(x?—xp—6x—px+p?>+6p—3x+3p+18) = (x —p)(x? —2px —9x + p> + 9p + 18) =
=x3 — 2px? — 9x? + p%x + 9px + 18x — px? + 2p?x + 9px — p3 — 9p? — 18p =
=x34+(-3p—9)x?+ (3p? + 18p + 18)x — p3 — 9p? — 18p

a=-3p—-9
b =3p?+18p + 18

c=-p*—-9p%—18p

14+a+b+c=0wiec
1-3p—9+3p2+18p+18—p3>—9p?2—18p =0

—p® —6p? —3p+10=0
G(p)

G1)=-1-6—-3+10=0

czyli G(p) dzieli sie przezp — 1



—p?—7p—10
—p3 —6p* —3p+ 10
p® —p?
—7p* —3p
7p% —7p
—10p + 10

10p — 10

(p—-1(-p*—=7p—10)=0
py =1 A=49—-40=9
VA= 3
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P23 =T, = )

| przypadek dlap =1
a=-3-1-9=-12
b=3-12+18-1+18 =139

c=-13-9-12-18-1=-28

Il przypadek dlap = —2
a=-3-(-2)—-9=6—-9=-3

opracowanie:

b=3-(-2)2+18-(-2)+18=12-36+18=—6

c=—(-2)*-9-(-2)2-18-(-2)=8-36+36=38

Il przypadek dlap = =5
a=-3(-5)—-9=6

b=3-(-5)2+18-(-5)+18 =75—-90 + 18 = 3
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c=—(-53%-9-(=5)2-18-(=5)=125-225+90 = —10

a=-—12 a=-3
Odp.1b =39 lub b = -6 Iub
c=-28 c=8

|

a==6
b=3
c=-10
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